FVC II - Prof. Lucas Ozaki Lista 4 8 de outubro de 2022

[Importante: Cite os resultados que vocé utilizar na resolugao dos exercicios!|

Exercicio 1. Seja f uma fungdo real continua tal que f(x) = 0, para todo x € R\ [-m, 7], e
considere F(z) dada por

+00
F(z) = J f(s) cos(zs) ds.

—00

Mostre que F(z) € uma fungdo analitica.

Exercicio 2. Mostre que se f € uma fungdo inteira com parte imagindria limitada em C, entdo f
é uma funcdo contante.

Exercicio 3. Sejam g: C — C uma fungdo inteira e « € R uma constante. Mostre que:
(a) se Reg(z) < « para todo z € C, entdo g é constante;

(b) se (Reg(z))? < (Img(z))? para todo z € C, entdo g é constante. Caso tivéssemos (Re g(z))* >
(Im g(z))?, o resultado obtido seria o mesmo?(Justifique sua resposta.)

Exercicio 4. Seja h uma fungéo analitica em D(0,r), com r > 0. Mostre que

2 P27t

= h(e'®) cos? (%) ds = 2h(0) + R'(0)

2 (2" is 2 S /
=, e sen (E) ds = 2h(0) — h'(0)

Dica: Considere J
v

1 .
(2 + <z+ Z)) @dz, onde y(t) = e* com s € [0, 27].

Exercicio 5. Toda fungdo harménica e limitada em C é uma fung¢do constante.



