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[Importante: Cite os resultados que vocé utilizar na resolugao dos exercicios!|

Exercicio 1. Calcule as integrais:
ec-—e”* .
(a) J —————dz, onde y(t) = e, t € [0,27], e n é um inteiro positivo.
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(b) J ———dz, onde y é o circulo |z —1i| = 1.
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Exercicio 2. Mostre que toda fungdo polinomial ndo constante em C é uma fungdo sobrejetiva.
Exercicio 3. Sejam ¢ e 1 funcgbes inteiras.
(a) Suponha que @ e 1V sejam tais que

lp(z)] < W(z)|, para todo z € C.

Mostre que existe uma constante « € C tal que

¢(z) = «YP(z), para todo z € C.

(b) Determine todas as fungdes inteiras ¢ tais que

lo’(z)] < |e(z)|, para todo z € C.

Exercicio 4. Seja u: C — C uma fungdo harmoénica tal que u(z) > 0 para todo z € C. Mostre
que u é constante.

Exercicio 5. Verifique se a afirmacdo é verdadeira ou falsa: “existe uma sequéncia (f,)ney de
funcdes analiticas em D(0, 1) tal que f,, converge uniformemente para z° em qualquer compacto K

de D(0,1)".

Exercicio 6. Seja A um conjunto aberto e convexo de C. Suponha que f: A — C é continua e
satisfaz

J f(z) dz = 0
oA
para todo tridngulo A C A. Prove que f possui uma primitiva em A.

Exercicio 7. Sejam f e g fungdes analiticas em conjunto aberto simplesmente conexo A e continuas
em A.

(a) Mostre que [f| + |g| atinge seu maximo em JA.

(b) Suponha que A C D(0,1) e seja M > 0 uma constante real. Mostre que se |f(z)| > M para
todo z € 0D(0,1) e |f(0)| < M, entdo f tem pelo menos um zero em D(0, 1).



