FVC II - Prof. Lucas Ozaki Lista 1 5 de Setembro de 2022

[Importante: Cite os resultados que vocé utilizar na resolugao dos exercicios!|

Exercicio 1. Para cada um dos itens a seguir, verifique que a fungdo u(x,y) é harménica em
um dominio apropriado D, encontre a respectiva funcdo harménica conjugada v(x,y) e encontre a
fungdo analitica correspondente f(z) = u(x,y) + iv(x,y).

(a) ulx,y) = —e*sen(y);
(b) u(x,y) = cos(x) cosh(y).

Exercicio 2. Seja u uma fungdo harménica em um dominio D C C. Mostre que se v é uma
conjugada harménica de u em D, entdo uv é harmoénica em D.

Exercicio 3. Seja D C C um conjunto aberto. Mostre que se u: D — R é harmoénica entdo u
possui uma fungdo harmoénica conjugada.
[Dica: Use a regra de Leibniz para derivar sob o sinal da integral.]

Exercicio 4. Veriﬁque se as séries de nimeros Complexos abaixo sio convergentes ou divergentes:
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(b) go (1 :31)“.

Exercicio 5. Determine o raio de convergéncia para cada uma das séries abaixo:
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(c) E a,z", onde a, = n’ se n é primo e a,, = 0 se n ndo é primo.
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Exercicio 6. Desenvolva f(z) = — em séries de poténcia em torno de z—3, z+1ie z—1 e determine
. . L 2.
os respectivos raios de convergéncia.

Exercicio 7. Mostre que se |z| < 1 entdo
> 1
Nzt = —.
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[Obs: Ha dois modos de resolver este exercicio. Mostre os dois.]




